Dodatkowe twierdzenia

1 Teoria

Definition 1.1 Niech (Q, A, P) bedzie przestrzeniq probabilistyczng. Niech X bedzie zmienng losowq o funkcji gestosci
f. Niech Mx (t) bedzie funkcjq generujaca momenty zmiennej losowej X dang wzorem:

MX (t) = EetX.
Funkcje
px (t) := Mx (it)

nazywamy funkcjg charakterystyczng zmiennej losowej X .

Theorem 1.2 Zalérmy, ze X jest d— wymiarowq zmienng losowq. Wéwczas ¢y jest dobrze okreslona na calym R?,

ponadto ¢x (0) =1 oraz ‘
lox (B)] < E e =1.

Theorem 1.3 (Bochner) Funkcja ¢ : R? — C jest funkcjq charakterystyczng pewnego rozktadu prawdopodobiehstwa
w R wtedy i tylko wtedy, gdy jest ciggta, dodatnio okreslona oraz ¢ (0) = 1.

Definition 1.4 dodatnia okreslonose funkcji

Theorem 1.5 Niech X bedzie zmienng losowq o funkcji charakterystycznej px. Wowczas jezeli fRd lox (8)] < oo, to
X ma cigglg ograniczong gestosc g dang wzorem

1 —itx
g(z) = (%)/ ox (1) dt.



